MAI 1 — domaci ukol (ze cvi€eni) 14 — ur¢ity integral
Piiklady k promysleni (a piSte otazky), a pokud chcete, tak si néco vyberte a sepiste jako domaci kol 14.

Vypocet R-integralu integraci per partes nebo pomoci substituce:

TN RS i S
arcsin® (x) dx ; —.In= dx ; ———dx ; —————— dX (substituce tg(x)=t)
° > X2 275 X X% -9 0 1+3cos? x

A nékolik prikladi aplikace urcitého integralu:

1. a) Spocitejte obsah omezené rovinné oblasti w, je-li @ ohranicena grafy funkci y= x? a y=2-X
a 0sou X.

b) Spocitejte obsah omezené rovinné oblasti @, je-li @ ohraniCena grafy funkci y = x?

y = Xsin X a pfimkou x = %

2. a) Spocitejte objem rota¢niho télesa, které vznikne rotaci rovinné oblasti m kolem osy x, kde
7 7
w:{[x, y];—ngg? 0< ygcosx} :

b) Vypocitejte objem rotacniho télesa, které vznikne rotaci omezené rovinné oblasti ® kolem osy x,
kde oblast @ je ohraniCena grafy funkci y=Xe" a y=X apfimkou X=1.

2
3. a) Urcete délku grafu funkce f(x)= X? , 0<x<a.

b) Urcete délku grafu funkce f(x)=In(cosx) , 0<x<

o hx+V14x%)+C, xeR):
V1+x?

c) Urcete délku grafu funkce f(x)=arcsinx+/ 1-x*, xe[-11].

oy

(, tahak*: j

A miZete zkusit jeSté dalSi uZziti véty o substituci a vlastnosti R- integralu:

Ukazte, ze plati :

a
1. Jeli f eR(-aa),a>0, f jefunkce lichd, pak [ f(x)dx=0 .

—a

N

Je-li f eR(—a,a),a>0, f je funkce suda, pak If(x)dx ZIf(X)dX :
—a
Je-li f spojita a suda v intervalu [— a, a] (a>0), pak prlmltlvm funkce je v intervalu (— a,a) licha.

w
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a
Je-li f spojitd asudd v intervalu [—a,a] (a>0), pak j RGN _jf( x) dx .
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Bez vypoctu integralu ukazte, ze

[ex-e™dx>0; b '”TX

-1

dx=0 , (a>0).
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